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Histoire

John Napier (1550-1617) mathématicien écossais a introduit la notion
de logarithme en 1614 (400 ans déjà !)
(en grec logos = rapport et arithmos = nombre)
Il a construit une table mettant en rapport une suite géométrique et
une suite arithmétique
L’idée est de transformer des multiplications en additions pour les
calculs en astronomie
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Histoire

1891 tables of logarithms/Tables de logarithmes de 1891 (D. Roegel, 2010)

N Log N Log N Log N Log N Log
  ·   ·   · ·  · ·
 ·    ·      ·   ·
  ·         ·   ·
     ·         ·
     ·   ·      ·
 ·   · ·  · ·  · ·  · 
     ·   ·   ·   
     ·   ·      ·
  ·      ·   ·   
  ·      ·      ·

 ·   ·   · ·  ·   · 
  ·   ·   ·   ·   ·
  ·   ·         
     ·         
  ·         ·   

 · ·  · ·  ·   ·   · ·
     ·   ·   ·   
              
  ·      ·      
              

 · ·  ·   · ·  ·   · 
     ·         
     ·      ·   
  ·            
     ·   ·   ·   ·
 · ·  ·   ·   · ·  · ·
  ·      ·   ·   ·
     ·      ·   ·
        ·      ·
  ·            

 ·   · ·  ·   · ·  · ·
     ·   ·      ·
  ·         ·   
  ·         ·   
  ·   ·   ·      ·
 ·   · ·  · ·  · ·  · 
        ·      
        ·   ·   ·
  ·      ·   ·   ·
  ·   ·         

 ·   · ·  · ·  ·   · 
  ·         ·   
     ·      ·   ·
  ·   ·   ·   ·   
  ·         ·   ·
 ·   · ·  ·   ·   · 
        ·      ·
  ·         ·   
  ·   ·   ·      
        ·   ·   ·

N Log N Log N Log N Log N Log
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Histoire

Jusqu’en 1980 les lycéens français utilisaient des tables de logarithmes
Les premières calculatrices ont été autorisées à partir de 1980
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Logarithme décimal

Définition

Pour tout x > 0 le logarithme décimal est défini par log(x) =
ln(x)
ln(10)

Pour tout n ∈ N on a 10n = (e ln(10))n = en ln(10)

Pour tout x > 0 on a 10x = ex ln(10)

Théorème
log(10x) = x

Démonstration.

log(10x) = log(ex ln(10)) =
ln(ex ln(10))

ln(10)
=

x ln(10)
ln(10)

= x

Vallon Autour de la fonction logarithme 5 janvier 2015 6 / 9



Fonction ln o u

Théorème
x → ln(u(x)) est définie pour les réels x où u(x) > 0
x → ln(x(x + 1)) est définie sur ]−∞;−1[∪]0; +∞[

x → ln(x) + ln(x + 1) est définie sur ]0; +∞[

Attention ! ln(x(x + 1)) = ln(x) + ln(x + 1) uniquement sur ]0; +∞[
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Fonction ln o u

Théorème
Si u est dérivable sur un intervalle J et si pour tout x ∈ J on a
u(x) > 0 alors ln o u est dérivable et pour tout x ∈ J on a

(ln o u)’ =
u′

u

Démonstration.
x → u(x) = y → ln(y) = ln(u(x))
En utilisant le théorème de la dérivée d’une fonction composée

(ln o u)’(x) = ln′(u(x))× u′(x) =
1

u(x)
× u′(x) =

u′(x)

u(x)
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Fonction ln o u

f (x) = ln(x(x + 1))

f est dérivable sur ]−∞;−1[∪]0; +∞[ et f ′(x) =
2x + 1
x(x + 1)
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